TSI2 TD 8 — Séries entiéres 2020-21

1. Déterminer le rayon de convergence des séries entieres suivantes :
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Sg: Zn +1z"; Sio: Zln—nz"; Si1: Zln—nz%.
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2. Soit (a,)nen une suite réelle convergeant vers un réel ¢ # 0. Déterminer le rayon de
convergence de la série > a,x".

3. Déterminer le rayon de convergence, puis exprimer a l'aide des fonctions usuelles la
somme des séries entieres suivantes :
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4. Montrer la convergence et déterminer la somme des séries numériques suivantes :
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5. Développer en série entiere les fonctions suivantes (préciser le rayon de convergence) :
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firx = In(1422);  fo: x> —— (a#0); f3:.21:r—>1€ :
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fa: x — arctan(z + 1); for e (4422732

6. Déterminer toutes les solutions développables en série entiere en 0 des équations diffé-
rentielles suivantes :

(Ey):y +xy +y=1; (Ey): 2*(1 —2)y" —x(1+2)y +y = 0;
(E3): xy" + 2y — 2y = 0; (Ey): z(z —1)y" + 32y’ +y=0.

7. Montrer que les fonctions suivantes sont de classe C™ :
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